Savoir Fi. 2: Calcul d’intégrales

Exercice 6: Calcul d’'intégrales
1) Soit la fonction g définie sur]0 ;+oo[ par g(x) = (6x% — 2x + 3)e"2
On admet que la fonction G(x) = (3x — 1)(3"2 est une primitive de g. Calculer fol gtdt

. . e 2(x2-1)
2) Soit la fonction f définie sur ]0 ;+oo[ par f(x) = —=

a. Montrer que la fonction F(x) = x? — 2In(x) est une primitive de f b. Calculer fle f(t)dt
3) On considere la fonction f définie sur ]0; +oo[ par f(x) = xInx.

a. Déterminer les réels a et b tels que la fonction F(x) = ax?Inx + bx? soit une primitive de f

b. En déduire la valeur de fle f®)dt

Exercice 7 : Galcul d’intégrales

1) Calculer les intégrales suivantes (calcul de primitive et valeurs exacte ! méme si a la fin vous pouvez vérifier
a la calculatrice...)
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2) En remarquant que, pour x > 1, = —— calculer I'intégrale [ = [ — dx
xIn x In x e xlnx
Fxercice 8 : Alors?
Pour tout réel itif t fa (3 3 ) dx = 31 ( 2 )
our tout réel a positif, montrer que : ) o) =g

Fxercice 9 : Calcul de fonctions définies par intégrales

1) Déterminer une expression littérales des fonctions Fj, (x)

x *2 !
Fi(x) = f (1—e?*)da F(x) = f m dt ‘ 2 ‘ F;(x) = f (2a — 3)da
1 e o X
PP . T (1—x)
2) On définit sur [0; +oo] la fonction G par G(T) = fo mdx.
a. Trouver deux réels a et b tels que, pour tout réel x = 0, on ait == a+ L
x+3 x+3

b. En déduire une expression de G (T)

c. Calculer fol (i:;) dx



